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QCOP • SPÉ • Indications et éléments de réponse

RED. Réduction

QCOP RED.7
1. On note u l’endomorphisme canoniquement associé à N .

a) L’endomorphisme u est trigonalisable non diagonalisable.

Notons B = (v1, v2) et a ∈ K∗ tels que MatB(u) =
(

0 a
0 0

)
.

b) Considérer C = (ṽ1, ṽ2) où ṽ1 = v1 et ṽ2 = 1
a v2 puis écrire MatC(u).

2. a) Utiliser le théorème de Cayley-Hamilton.
b) Appliquer la première question à N = A − λI2.

c) Par récurrence, Ak et T k sont semblables, et, par récurrence également, Tk =
(

λk kλk−1

0 λk

)
.
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1. On peut considérer l’application
∣∣∣∣∣ SA −→ Kn

(Xk)k 7−→ X0.
2. a) Résultat. Xk = AkX0.

b) Diagonaliser A : A = PDP−1. Puis, montrer que Dk −−−−→
k→+∞

0.
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4. Résultat. u−1 =
r∑

i=1

1
λi

pi .
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